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0 부등식의성질 : 부등호는언제바뀔까?

우리가이미잘알고있는숫자인 2와 5를비교해봅시다. 당연히 5가더크죠?

2 < 5

이식의양변에똑같은짓(?)을저질렀을때,부등호방향이어떻게되는지눈으로직접확인해봅시다!

1. 양변에같은수를더하거나뺄때→안바뀜!

양변에똑같이 3을더하거나빼볼게요.

• [더하기] 2+ 3 < 5+ 3 → 5 < 8 (여전히오른쪽이더큼!)

• [빼기] 2− 3 < 5− 3 → −1 < 2 (여전히오른쪽이더큼!)

즉, 숫자를더하거나빼서양옆으로이동할때는부등호방향이절대바뀌지않아요! (이게바로우리가 ’이항’

을마음대로할수있는이유입니다.)

2. 양변에같은양수를곱하거나나눌때→안바뀜!

이번엔양변에똑같이플러스숫자인 2를곱하거나나눠볼게요.

• [곱하기] 2× 2 < 5× 2 → 4 < 10 (여전히오른쪽이더큼!)

• [나누기] 2÷ 2 < 5÷ 2 → 1 < 2.5 (여전히오른쪽이더큼!)

플러스(+) 숫자를곱하거나나눌때도부등호는얌전하게그대로있습니다.

3. ★양변에같은음수를곱하거나나눌때→휙바뀜!

드디어대망의주인공입니다. 양변에마이너스숫자인 −2를곱하거나나눠볼게요. 눈크게뜨고계산결과를

보세요!

• [곱하기] 2× (−2) ? 5× (−2) → −4 > −10

• [나누기] 2÷ (−2) ? 5÷ (−2) → −1 > −2.5

음수세계에서는숫자절댓값이작을수록더큰수가되기때문에,결과가완전히뒤집혀버립니다!

결론 : 오직 “음수(−)를곱하거나나눌때”만부등호방향이반대로바뀐다!

이규칙하나만가슴에새기고다음장으로넘어가서본격적으로문제를풀어봅시다!
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1 일차부등식을풀어라

“일차부등식을풀라”라는말은,부등식을만족하는 x의범위를구하라는소리에요!

수학이조금낯설어도딱두가지만기억하면모든일차부등식을전부풀수있습니다.

1. [이항하기] x가있는항은좌변(왼쪽)으로, 숫자는우변(오른쪽)으로모아줍니다. (※ 이항할때부호

반대로바뀌는것잊지마세요!)

2. [계수나누기] x앞에붙은숫자로양변을나눠줍니다. (★핵심: 마이너스(−)로나눌때만부등호방향을

반대로뒤집어줍니다!)

아래두예시의풀이과정을눈으로따라가며이해해봅시다.

[예시 1 : 부등호가그대로인경우]

일차부등식 3x− 2 > 7을풀어라.

• 1단계: 숫자이항하기

좌변의−2를우변으로이항합니다. 부호가반대로바뀌어+2가됩니다. 부등호는그대로유지됩니다.

3x > 7 + 2 → 3x > 9

• 2단계: x앞의숫자로나누기

x앞의숫자가양수 3이므로,양변을 3으로나눕니다. 양수로나눌때는부등호방향이그대로입니다.

x >
9

3
→ x > 3

[예시 2 : ★부등호가반대로바뀌는경우]

일차부등식 2x+ 5 ≤ 5x− 1을풀어라.

• 1단계: x는왼쪽,숫자는오른쪽으로이항하기

우변의 5x는좌변으로(−5x), 좌변의+5는우변으로(−5) 이항합니다.

2x− 5x ≤ −1− 5

계산해주면다음과같이정리됩니다.

−3x ≤ −6

3



• 2단계: x앞의숫자로나누기 (부호조심!)

x앞의숫자가음수−3이네요! 양변을 −3으로나눌때는부등호방향이반대로(≤에서≥로)바뀌어야

합니다.

x ≥ −6

−3
→ x ≥ 2
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2 일차부등식 : 해를알려줄테니,미지수 a를구해라

지금까지는식을보고 x의범위를구했죠? 이번에는반대로정답(해)을미리알려주고,식속에숨어있는문자

a의값을찾는문제입니다.

갑자기문자 a가등장해서어려워보이지만,쫄필요전혀없어요! 딱이 3단계만기억하세요.

1. [1단계: 이항하기] a가있든말든신경쓰지말고, x가붙은항만좌변에남깁니다.

2. [2단계: 부등호비교하기]내가정리한식과문제에서준정답의부등호방향을나란히비교합니다. (방

향이바뀌었다면 x앞의계수가음수라는뜻!)

3. [3단계: 알맹이맞추기]부등호를맞춰준뒤,뒤에있는숫자알맹이끼리같다고두고 a를구합니다.

수포자탈출을위한핵심예제 2개를같이정복해봅시다.

[예시 1 : 부등호방향이그대로인경우]

일차부등식 2x− a < 5의해가 x < 4일때,상수 a의값을구하여라.

• 1단계: x항만남기고이항하기

좌변의−a를우변으로이항하여정리합니다.

2x < 5 + a

• 2단계: 부등호방향비교하기
•내가정리중인식: 2x < 5 + a

•문제에서준정답: x < 4

두식의부등호방향이둘다왼쪽(<)으로똑같네요! 부등호방향을바꿀필요가없으니, x앞의숫자인 2

로그대로나누면됩니다.

x <
5 + a

2

• 3단계: 알맹이끼리비교해서 a구하기

이제부등호뒤의알맹이끼리완전히똑같아야합니다.

5 + a

2
= 4

양변에 2를곱하면 5 + a = 8이되므로, a = 3이됩니다!
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[예시 2 : ★부등호방향이서로다른경우]

일차부등식 3− ax ≤ −9의해가 x ≥ 4일때,상수 a의값을구하여라.

• 1단계: x항만남기고이항하기

좌변의 3을우변으로이항해서계산해줍니다.

−ax ≤ −12

• 2단계: 부등호방향비교하기 (★가장중요!)

양변을−a로나누기전에,두식을나란히놓고부등호벌어진방향을봅니다.

내가정리중인식: −ax ≤ −12

문제에서준정답: x ≥ 4

어라? 부등호 방향이 서로반대로 바뀌어 있네요! 그 말은 양변을 나누는 기준인 −a가음수(−)라는

뜻입니다. 부등호방향을확뒤집으면서나누어줍니다.

• 3단계: 알맹이끼리비교해서 a구하기

부등호방향을똑같이맞췄으니,이제뒤쪽알맹이끼리같다고식을세웁니다.

12

a
= 4

12를몇으로나눠야 4가될까요? 그렇지요. a = 3이정답입니다!
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[예시 3 : ★최고난도 - a가이차식으로나오는경우]

일차부등식 a2x− 1 ≤ x+ a의해가 x ≤ 1일때,상수 a의값을구하여라. (단, a %= 1)

• 1단계: x항만남기고이항하기

우변의 x는좌변으로,좌변의−1은우변으로이항합니다.

a2x− x ≤ a+ 1

좌변을 x로예쁘게묶어줍니다. (중3 때배운인수분해가살짝쓰여요!)

(a2 − 1)x ≤ a+ 1

• 2단계: 부등호방향비교하기

양변을나누기전에두식의부등호를나란히비교해봅니다.

내가정리중인식: (a2 − 1)x ≤ a+ 1

문제에서준정답: x ≤ 1

부등호방향이둘다왼쪽(≤)으로똑같네요! 부등호가안바뀌었으므로,우리가나눌기준인 (a2 − 1)은

양수(+)라는소중한힌트를챙겨둡니다.

x ≤ a+ 1

a2 − 1

• 3단계: 알맹이비교해서 a구하기 (이차방정식풀기)

부등호뒤의알맹이끼리같다고식을세웁니다.

a+ 1

a2 − 1
= 1

분모인 a2 − 1을우변에곱해주면 a+ 1 = a2 − 1이됩니다. 한쪽으로다넘겨서정리하면...

a2 − a− 2 = 0

이식을인수분해하면 (a− 2)(a+ 1) = 0이되므로, a의후보는 2 또는−1두개가나옵니다.

• ★마지막필터링!

아까 2단계에서 (a2 − 1)은양수(> 0)여야한다고했던것기억하시나요?

a = −1을대입하면? (−1)2 − 1 = 0이되어서양수가아닙니다. (탈락!)
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a = 2를대입하면? 22 − 1 = 3이되어서양수가맞습니다! (합격!)

따라서진짜정답은 a = 2하나만됩니다.
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